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Problema di massimizzazione dell’utilità/1

• Ricordiamo che l’utilità marginale del bene l (valutata al paniere x) è data da

∂u(x)

∂xl

• La soluzione del problema di massimizzazione dell’utilità è caratterizzata tramite le
condizioni (necessarie) del primo ordine
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Problema di massimizzazione dell’utilità/2
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Funzione di utilità indiretta/1

• Sia v(p,w) = max {u(x) | x ∈ B(p, w)}. Clearly, v(p, w) > u(x) per ogni x ∈ B(p, w)

• In modo equivalente v(p,w) = u(x) per ogni x ∈ x(p, w)

• v(p,w) è la funzione di utilità indiretta

• Dimostriamo solo (i) e (ii)

} (i) x(αp, αw) = x(p, w) per α > 0 implica v(αp, αw) = v(p,w)
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Funzione di utilità indiretta/2

} (iia) Sia w′ > w. Dobbiamo mostrare che v(p, w′) > v(p,w)

} Poiché x(p, w) ⊂ B(p, w) ⊂ B(p, w′), allora v(p,w′) > v(p,w)

} Supponiamo che v(p,w′) = v(p, w) e scegliamo un paniere x ∈ x(p, w)

} Per l’ipotesi di non sazietà locale, esiste y ∈ X arbitrariamente prossimo a x tale che

u(y) > u(x) = v(p, w) = v(p, w′)

} Poiché p · x < w′, segue che p · y < w′ e quindi y ∈ B(p,w′)

} Perciò v(p, w′) > u(y),contraddizione

} Possiamo quindi concludere v(p, w′) > v(p,w)
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Funzione di utilità indiretta/3

• Se l’ipotesi di non sazietà locale non è verificata, allora può accadere che w′ > w e
v(p,w) = v(p,w′)

} (iib) Siano p′, p tali che p′k > pk e p′j = pj per j ̸= k

} Dobbiamo dimostrare che v(p′, w) 6 v(p,w)

} Scegliamo x ∈ x(p′, w), cosicché p′ · x = w

} Poiché xl > 0 e pl > 0, plxl 6 p′lxl e quindi p · x 6 p′ · x = w

} Perciò x ∈ B(p, w) e quindi u(x) = v(p′, w) 6 v(p, w)
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