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Calcolare la derivata di  
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Soluzione 
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3) Determinare le sviluppo in serie di 
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Soluzione 
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4)  
Determinare i max/min rel ed ass in ℜ  di 
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Soluzione 
Studiamo gli insiemi di crescenza di f. 

3

3

3
26)('

x
xxxf −

=  ; 



27
1

3
1026 43

4
3 ≥⇔≥⇔≥− xxxx  cioè 

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +∞∪⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ −∞−∈ ,

27
1

27
1,

44
x , mentre 003 ≥⇔≥ xx , quindi: 

f crescente in ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛− 0,

27
1

4
 e in ⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +∞,

27
1

4
 

f decrescente in ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ −∞−

4 27
1,  e in ⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

4 27
1,0 . 

Tirando le somme 
4 27

1
±=x  sono punti di minimo assoluto, eguale a 

33
2

27
1

4
−=⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛±f ; 0=x  è una cuspide e punto di massimo relativo, non assoluto 

in quanto 0)0( =f   e +∞=
±∞→

)(lim xf
x

. 

 
5) Determinare gli eventuali pti di flesso di 

2
34

212
)( xxxxf +−=  

Soluzione 
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quindi f convessa in ( )1,∞−  e in ( )+∞,2  , concava in ( )2,1 , ed 2,1 == xx  punti 
di flesso. 
 

6) calcolare la derivata di )log(),( 2yxyxf +=  nel pto )3,2(),( 00 =yx  

lungo la direzione del vettore )5,1( . 
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7) 
 Determinare max/min relativi di 
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Soluzione 
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passiamo ora all’hessiano 
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8) 
Determinare max/min assoluti di 
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lungo il vincolo 
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Soluzione 
Usiamo la lagrangiana: 
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prima non è ovviamente accettabile . 
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3)1,0( =±f  è il max ass, mentre 
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9) 
Determinare max/min relativi di 
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Soluzione 
 
1° metodo 
Sostituendo direttamente il vincolo nella funzione considerata, si ottiene 
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2° metodo 
Scriviamo la lagrangiana 
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La cui unica soluzione accettabile è 
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E poiché ( ) 02)0,0,0(det <−=LH  siamo in presenza di un minimo, che è assoluto 

poiché , come già osservato, 0≥f . 
10) 
Calcolare 
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Soluzione 

Con la sostituzione tx =  si ottiene 
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11) 
Dire se esiste , ed eventualmente calcolarlo, l’integrale improprio 
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Soluzione 
Dal momento che 
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L’integrale improprio non esiste. 


