L'interesse semplice

  
 I(t) = Ci(t) = Cit             I = f(t)      y = 100x

 i(t) = it            i = i(1)   tasso annuo      (se il tempo lo misuro in anni)

r(t) = (1+ i(t)) = 1 + it


v(t) = 




d(t) = 1  v(t) =         d = d(1) =              d(t) = 



M(t) = Cr(t) = C(1+it) = C + Cit                  P(t) = Kv(t) = 

[image: ]

K = P + D

[image: ]


I(t + s) = Ci(t + s) = Cit + Cis = I(t) + I(s)      
100   10,25%  1,5 anni   100 x 0,1025 x 1,5 = 15,375
100   10,25%  0,5 anni   100 x 0,1025 x 0,5 =   5,125

 I(kt) = Ci(kt) = Cikt = kI(t)   

 I(i1+i2,t) = I(i1,t) + I(i2,t)       100    10,25%   2 anni    100 x 0,1025 x 2 = 20,50
						     100    10%        2 anni	  100 x 0,10     x 2 = 20
						     100     0,25%   2 anni	   100 x 0,0025 x 2 =    0,50		

i = i(1)           ian = ian(1)                       

i(t) = it			  ian(t) = iant
isem = ian(0,5) = ian  0,5

ian = 0,12      C=200     t=1,5 anni 
I = 200  0,12  1,5 = 36

1,5 anni = 3 semestri        isem = 0,06          imens = 0,01   
I = 200  0,06  3 = 36					200 x 0,01 x 18 = 36
"capitalizzazione degl'interessi maturati"

1                                   1 + it                  

1          1 + is       (1+is)(1+i(ts))

 (1+is)(1+i(ts)) = 1+ i(ts) + is + i2s(ts) = 1+ it + i2s(ts) > 1 + it

1.000  diventano    1.100   senza cap.

(1.000 x 1,05) x 1,05 = 1.000 x 1,052 = 1.000(1 + 0,1/2)2 =              C(1+i/n)n al lim  Cei
1.050 x (1 + 0,05) = 1.102,5   con cap.

1.075 x (1 + 0,025) = 1.101,9
1.025 x (1 + 0, 075) = 1.101,9     1 + 0,10 x 3/4 = 1 + 0,10 x 0,75 = 1 + 0,075

Mt(s) = 1+ it + i2s(ts)

Mt'(s) = i2(ts)  i2s = i2t  2i2s = 0       sse   s = t/2        Mt(t/2) = (1 + it/2)2   






1.000 euro per 1 anno al 10%:           1.100
                                                      1.000 x (1 + 0,1/2)2 = 1.102,50

[image: ]

con due operazioni equiintervallate:   Mt(t/3, t/3) = (1 + it/3)3        1.103,37
con n, il montante è          (1 + it/n)n  
al limite, il montante è exp(it)      (eit)                                              1.105,17



[image: ]





L'interesse composto

def.: l'interesse è istantaneamente e continuamente "capitalizzato"

vogliamo definire r(t) per ogni t non negativo

r(1) = 1 + i               1 ---> 1+i                            

r(2) = r(1)(1+i) = (1 + i)2
r(3) = r(2)(1+i) = (1 + i)3
r(n) = r(n1)(1+i) = (1 + i)n          							1 + in

(1 + i)n è il fattore di capitalizzazione relativo ad n anni   
(1 + i) è il fattore di capitalizzazione relativo ad 1 anno  
(1+i1/m)m dà il fattore di capitalizzazione relativo a m m-mi di anno, ossia 1 anno

(1+i1/m)m = 1 + i  		                   i1/m = (1 + i)1/m  1                     i1/m = i/m    
(1+i1/m) = (1 + i)1/m  								i =(1+i1/m)m  1   								
                                                                                                                

t = n/m:

r(t) = r(n/m) = (1+i1/m)n = (1 + i)n/m = (1 + i)t          r(t) = (1 + i)t          r(t) = 1 + it


i(t) = r(t)  1 = (1 + i)t  1				    		i(t) = it

M(t) = C(1 + i)t             						M(t) = C(1 + it) = C + Cit            

 I(t) = C[(1 + i)t  1]							I(t) = Cit

v(t) = 1/r(t) = (1 + i)t                              P(t) = K(1 + i)t


r(s + t) = (1 + i)t+s = (1+i)t(1+i)s = r(s)r(t)
(la capitalizzazione degl'interessi maturati non produce alcun effetto)
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j(m) = mi1/m = m[(1+i)1/m1]
tasso nominale annuo, pagabile m-volte nell'anno, "equivalente" al tasso annuo i

[image: ]
i = 0,1025
i1/2 = 1,10251/2  1 = 0,05
j(2) = 2 i1/2 = 0,10               è davvero "equivalente" al 10,25%?

100                                 100 + 10,25 = 110,25

                   5                  100 + 5					j(3) = 3  (1,10251/3  1) = 0,0992
               51,10251/2 =   5,25						j(4) = 4  (1,10251/4  1) = 0,0988
												 = log(1,1025) =               0,0976

j(1) = i
j(m+1) < j(m)               {j(m)}
lim j(m) = log(1+i) =               (i = exp()  1)

M(t) = C(1 + i)t = Cet
P(t) = K(1 + i)t = Ket


tasso nominale annuo pagabile istante per istante (infinite volte nell'anno)

  è il totale degl'interessi pagati a fronte di 1 euro investito per 1 anno al tax i,
questi interessi essendo pagati man mano che si producono, con un flusso costante e continuo

  in un anno       /n durante ogni n-mo di anno    (n /n = )

  in un anno         dt fra t e t+dt              ∑dt =  ∑ dt = 

al limite per dt  0:  lim (∑dt) =  = δ

se anziché raccogliere capitalizzo al tasso i fino alla fine dell'anno:

dt pensato pagato al tempo t produce il montante   dt(1 + i)1−t     (o dte(1−t))      

facendo la somma su tutti gl'intervallini, e mandando dt a 0:


 =  =  [− /] = −  + 1) = − 1 +  = i


dt è circa l'interesse che 1 euro investito al tasso i genera in capo alla durata dt:  
 tasso istantaneo d'interesse      

 (1 + i)dt  1

(se al tempo t sto andando a 120 km/h, cioè a 120/3.600 = 0,033 km/sec = 33,3 m/sec,
in 10 secondi faccio circa 333 metri)


++++++++++++++

la "capitalizzazione mista"
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Figura 3. — Effetio dej] operazione dj capitaliz_z
gime dell’interesse semplice
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Figura 4. — Effetto della capital
tetra 0e T, ad intervalli d
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