							

Operazione d'investimento

M: montante;       C: capitale       I: interesse

M = C + I           (I = M  C)                 (anche: ricavo = spesa + guadagno)
									           montante = capitale + interesse

M/C= r  	fattore di capitalizzazione       (M = rC)

M = M(C)  M(1) = r  
                                  (il fattore di capitalizzazione è il montante generato da 1 euro)



I/C = i  	tasso d'interesse			(I = iC)

I = I(C)  I(1) = i    (il tasso d'interesse è l'interesse prodotto da 1 euro)

 M = C + I            Cr = C + Ci = C(1+i)                             r = 1 + i	
              M = C + I                                           r = 1 + i	                        M = rC
                       

M > C                I > 0                    r > 1                  i > 0

M = C                I = 0                     r = 1                 i = 0

0 < M < C       C < I < 0           0 < r < 1          1 < i < 0
  
M = 0                 I = C                    r = 0              i = 1

(ma può darsi di peggio!)

-------

attenzione:                       i = 10%       i = 0,1;          r = 1,1


C = 100    M = 110   r = 1,1    i = (10%) 0,1         C = 250        I =C x i = 250 x 0,1 = 25




Operazione di anticipazione

K: capitale a scadenza;       P: valor attuale;       D: sconto

K = P + D           (D = K  P)

P/K = v  	fattore di anticipazione	(o di attualizzazione, o di sconto)	(P = vK )

P = P(K)  P(1) = v                   (il fattore di sconto è il v.a. di 1 euro)


D/K = d  	tasso d'anticipazione			(D = dK)

D = D(K)  D(1) = d    (il tasso di sconto è quanto si paga per anticiparsi 1 euro)

K = P + D         K = vK + dK = K(v+d)              1= v + d           v = 1  d
  


                   K = P + D                                               v = 1  d                         P = vK

0 < P < K             K > D > 0              0 < v < 1             1 > d > 0

P = K                       D = 0                     v = 1                   d = 0

P = 0                       D = K                      v = 0                     d = 1

P >K                         D < 0                      v >1                   d < 0

















                                                Situazione generica

una somma A disponibile prima è scambiabile con una B disponibile dopo 
(dunque, è equivalente ad essa):

                                   B/A = r              A/B = v            v = 1/r         rv = 1     

                                   i = r  1            d = 1  v


B= Ar                  A = Bv

					(Ar)v = A		(Bv)r = B







(rv = 1         r = 1 + i        v = 1  d)
-----

relazione tra tasso d'interesse e tasso di sconto

r = 1/v              1 + i = 1/(1 – d)       (1 + i)(1 – d) = 1               i  d  id = 0






                    i =  =  = rd                             d =  =  = vi


il tasso d'interesse è il tasso di sconto capitalizzato
il tasso di sconto è il tasso d'interesse anticipato












pagamento posticipato o anticipato degl'interessi su un prestito
      
ricevo 100 e restituisco 120

capitale prestato            100
interesse (posticipato)     20  
tasso d'interesse (quanto mi costa farmi prestare un euro?):     20/100 = 0,2   

se l'interesse devo pagarlo anticipato, quanto è "giusto" che paghi?

in questa operazione,     r = 1 + i = 1,2   (i = 0,2); dunque, v = 1/r = 0,8333   (d = 0,1667)

20 x 0,8333 = 16,667
tasso d'interesse anticipato (quanto mi costa farmi prestare un euro, se devo pagare il prezzo anticipatamente?):     16,667/100 = 0,1667 = 0,2 x 0,8333 

i = I/C              ia  = Ia/C

Ia = Iv           ia  = Iv/C = iv = d       lo "interesse anticipato" è l'interesse "anticipato"
ia = vi:     il 16,67% anticipato "equivale" al 20% per tutti?

- se investo al 25%
i.p.:   100 ---> 100 x 1,25 – 120 = 5
i.a:    100 – 16,67 = 83,33 ---> 83,33 x 1,25 = 104,163 – 100 = 4,163

- se investo al 10%
i.p.:   100 ---> 100 x 1,10 – 120 = – 10
i.a:    100 – 16,67 = 83,33 ---> 83,33 x 1,10 = 91,66 – 100 = –8,34

- se investo al 20%
i.p.:   100 ---> 100 x 1,20 – 120 = 0
i.a:    100 – 16,67 = 83,33 ---> 83,33 x 1,2 – 100  = 0



se ho davvero bisogno di 100 euro, che debito devo accendere in i. a.?

x – 0,1667x = 100          x = 120   (100/(1 – d) = 100/v = 100r)   



se il tasso posticipato del 20% convivesse con uno anticipato diverso dal 16,67%
(e tutti potessero liberamente prestare ed indebitarsi a questi tassi) 
si potrebbe fare una manovra di arbitraggio

- tasso anticipato 15%
al tempo 0:  prendo 1.000 euro in prestito a i. a.
                    pago subito 150 euro 
                    presto 850 euro al 20% p.
al tempo 1: incasso 850 + 170 = 1.020 euro dal prestito che ho concesso
                   rimborso i 1.000 che ho ricevuti al tempo 0
                   guadagno 20 euro, senza aver investito un centesimo del mio
-  tasso anticipato 18%
al tempo 0:  prendo 1.000 euro in prestito p.
                    li presto ad i.a., prestandone 1.219,52   (1.219,52 x 0,18 = 219,52)
al tempo 1: incasso 1.219,52 dal prestito che ho concesso
                   rimborso i 1.000 + 200 per il prestito che ho acceso al tempo 0
                   guadagno 19,51 euro, senza aver investito un centesimo del mio
postulato: there ain't such thing as a free lunch (TANTAAFL)  chi nun risica, nun rosica
legge finanziaria ad una variabile (la durata dell'operazione)


M = M(t)       I = I(t)       P = P(t)       D = D(t)

r = r(t) = M(t)/C           i = i(t)        v = v(t) = P(t)/K       d = d(t)

    r(t):  montante di 1 euro in capo alla durata t 
    v(t):  v.a. al tempo 0 di 1 euro disponibile al tempo t

r(t)   funzione non decrescente;    r(0) = 1
v(t)   funzione non crescente;       v(0) = 1

M(t) = Cr(t) = C + I(t)    I(t) = Ci(t)     P(t) = Kv(t)    D(t) = Kd(t)

   r(t) = 1+ i(t)          i(t) non decrescente, i(0) = 0   i(1) tasso periodale   (i)
   
  v(t) = 1  d(t)	     d(t) non decrescente, d(0) = 0   
 
per ogni t:    r(t) = 1/ v(t),        d(t) = i(t)v(t)


legge finanziaria a due variabili (istanti iniziale e finale)


  M = M(x, y)       I = I(x, y)         P = P(x, y)       D = D(x, y)

    r = r(x, y)        i = i(x, y)       v = v(x, y)        d = d(x, y)

    r(x, y):  montante in y di 1 euro investito in x        
    v(x, y):  v.a. in x di 1 euro disponibile in y        


M(x,y) = Cr(x,y) = C + I(x,y)      I(x,y) = Ci(x,y)    P(x,y) = Kv(x,y)     D(x,y) = Kd(x,y)

[bookmark: _GoBack]    r(x, y) = 1+ i(x, y)        ( x, y)
   v(x,y) = 1  d(x, y)
   r(x, y) = 1/ v(x, y)

 r(x, x) = 1        i(x, x) = 0        v(x, x) = 1         d(x, x) = 0
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