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Esercizio 1. 

1. F(λK, λL) = √λK√λL = λF(K, L)  
 

𝑀𝑃𝐿 =
𝛿𝑌

𝛿𝐿
=

1

2

𝑌

𝐿
         

𝑀𝑃𝐾 =
𝛿𝑌

𝛿𝐾
=

1

2

𝑌

𝐾
   

2. e 3. 

𝑐𝑜𝑠𝑡𝑜 𝑑𝑖 𝐿 𝑢𝑛𝑖𝑡à 𝑑𝑖 𝑙𝑎𝑣𝑜𝑟𝑜 = 𝐿 ∗ 𝑃 ∗ 𝑀𝑃𝐿 =
1

2
𝑃𝑌 

𝑐𝑜𝑠𝑡𝑜 𝑑𝑖 𝐾 𝑢𝑛𝑖𝑡à 𝑑𝑖 𝑐𝑎𝑝𝑖𝑡𝑎𝑙𝑒 = 𝐾 ∗ 𝑃 ∗ 𝑀𝑃𝐾 =
1

2
𝑃𝑌 

𝑷𝒓𝒐𝒇𝒊𝒕𝒕𝒐 = 𝑷𝒀 − 𝑳 ∗ 𝑷 ∗ 𝑴𝑷𝑳 − 𝑲 ∗ 𝑷 ∗ 𝑴𝑷𝑲 = 𝟎 

 

4. 𝒚 = √𝒌 
 

6. kA* = 4; yA* = 2; syA* = 0,2; cyA* = 1,8 
kB* = 16; yB* = 4; syB* = 0,8; cyB* = 3,2 

 

7. In stato stazionario, 
𝚫𝒌

𝒌
=

𝚫𝒚

𝒚
= 𝟎 𝒆 

𝚫𝒀

𝒀
= 𝒏 = 𝟎, 𝟎𝟏 

 

8. Per completare la tabella si ricorda che: 
 

y0 = √k0; 

risparmio nell′anno 0 = s ∗ y0; 

consumo nell′anno 0 = y0 − s ∗ y0;  

k1 = k0 + s ∗ y0 − (δ + n) ∗ k0; 

y1 = √k1; 

risparmio nell′anno 1 = s ∗ y1; 

consumo nell′anno 1 = y1 − s ∗ y1; 
dy

y
 𝑛𝑒𝑙𝑙′𝑎𝑛𝑛𝑜1 =

y1 − y0

y0
;  

dk

k
 𝑛𝑒𝑙𝑙′𝑎𝑛𝑛𝑜1 =

k1 − k0

k0
;  

… 

 

  Paese A Paese B 

  y k c(y) sy dy/y dk/k y k c(y) sy dy/y dk/k 

Anno 

0 

1.73 3.00 1.56 0.17 
 

  4.24 18.00 3.39 0.85 
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Anno 

1 

1.74 3.02 1.56 0.17 0.39% 0.77% 4.24 17.95 3.39 0.85 -

0.14% 

-0.29% 

Anno 

2 

1.75 3.05 1.57 0.17 0.37% 0.75% 4.23 17.90 3.38 0.85 -

0.14% 

-0.28% 

Anno 

3 

1.75 3.07 1.58 0.18 0.36% 0.73% 4.22 17.85 3.38 0.84 -

0.14% 

-0.27% 

Anno 

4 

1.76 3.09 1.58 0.18 0.35% 0.71% 4.22 17.80 3.38 0.84 -

0.13% 

-0.27% 

 

Mc 1d, 2c, 3b, 4a, 6c, 7d 

Multiple choice 

1c, 2c 

Esercizio 2. 

1. k* = 0,444; y* = 0,667; sy* = 0,067; cy* = 0,6; 
∆𝑘

𝑘
= 0; 

∆𝑦

𝑦
= 0; 

∆𝑌/𝐿

𝑌/𝐿
= 0,035; 

∆𝑌

𝑌
= 0,05  

2. kg* = 11,111; yg* = 3,333; sg = 0,5 ;syg* = 1,667; cyg* = 1,667; 

 
∆𝑘

𝑘
= 0; 

∆𝑦

𝑦
= 0; 

∆𝑌/𝐿

𝑌/𝐿
= 0,035; 

∆𝑌

𝑌
= 0,05  

Mc 1d, 2d, 3b 

Soluzioni per una funzione di produzione Y = K1/3L 2/3  (dove K rappresenta il capitale e L il lavoro), in 

presenza di crescita della popolazione (𝒏) e deprezzamento del capitale (𝜹). 

1. Rendimenti di scala costanti 

F(λK, λL) = (λK)1/3(λL)2/3 = λ1/3K1/3λ2/3𝐿2/3 = λK1/3𝐿2/3 = λF(K, L) 

2. Forma intensiva 

Y

𝐿
 =  

K1/3𝐿2/3

𝐿
=

K1/3

𝐿1−2/3 =
K1/3

𝐿1/3 = (
𝐾

𝐿
)

1/3

 

Ponendo  

𝑦 =
Y

𝐿
  e  𝑘 =

𝐾

𝐿
 

La funzione di produzione in forma intensiva diventa:  

𝑦 = k1/3 

3. Stato stazionario 
sy = (δ + 𝑛)k 

sk1/3 = (δ + 𝑛)k 

k

k1/3
=

𝑠

(δ + 𝑛)
 

k2/3 =
𝑠

(δ + 𝑛)
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Valori di stato stazionario: 

𝑘 ∗= (
𝑠

δ+𝑛
)

3/2
; 𝑦 ∗= (k ∗)

1

3 = (
𝑠

δ+𝑛
)

1/2
; 𝑠𝑦 ∗= s (

𝑠

δ+𝑛
)

1

2
=

𝑠3/2

(δ+n)1/2; 𝑐𝑦 ∗= (1 − 𝑠)𝑦 ∗;  
∆𝑘

𝑘
= 0; 

∆𝑦

𝑦
=

0; 
∆𝑌

𝑌
= n 

4. Regola aurea 
PMk = (δ + 𝑛) 

PMk =
𝛿𝑦

𝛿𝑘
=

1

3
𝑘

1
3−1 =

1

3

1

𝑘2/3 = δ + 𝑛 

Per cui: 

𝑘2/3 =
1

3(δ + 𝑛)
 

Valori di regola aurea: 

𝑘𝑔 = (
1

3(δ+𝑛)
)

3/2
; 𝑦𝑔 = (𝑘𝑔)

1

3 = (
1

3(δ+𝑛)
)

1/2
; 𝑠𝑔 =

(δ+𝑛)𝑘𝑔

𝑦𝑔
; 𝑐𝑦𝑔 = (1 − 𝑠𝑔)𝑦𝑔;  

∆𝑘

𝑘
= 0; 

∆𝑦

𝑦
= 0; 

∆𝑌

𝑌
= 𝑛 

 


